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Из сходимости 1

,
lim z z e  




 
  и непрерывности функции  g x  в тополо-

гии f  следует что,       1

,
lim .l st g sz z t g st  




 
   Следовательно, 

 g x  почти автоморфна. Теорема доказана. 

Теорема 2. Функция  f x  почти периодична тогда и только тогда, 

если она почти автоморфна, и для любой сдвижки функция  hf t  также 

почти автоморфна. 
Доказательство. Пусть  f x  – почти автоморфная функция и любая 

функция  hf t  также почти автоморфна. Возьмем * *y Y , тогда числовые 

функции,  ,y f t ,  , hy f t , * *y Y  удовлетворяют условиям теоремы 

В. Вича ([5] теорема 3.3.1) и значит, почти периодичны. Поскольку  f x  

слабо почти периодична, то она равномерно слабо непрерывна в топологии 

f . Любая компактная слабо непрерывная функция сильно непрерывна. Та-

ким образом, функция  f x  L  – почти периодична. Так как функция  f x  

компактна и равномерно слабо непрерывна, то ее можно доопределить на  
компактной группе T . Любая компактная слабо непрерывная функция силь-
но непрерывна на T  и значит, является сильно почти периодической функ-
цией. 

Обратно, из почти периодичности тривиально следует почти автоморф-
ность. Это верно и для предельных функций. Таким образом, они почти ав-
томорфны. 

 

Выводы. Полученные результаты показывают, что абстрактные почти 
автоморфные функции – это компактные L  – почти периодические функции 
и это функции, которые компактны и непрерывны в подходящей топологии, 
в которой окрестности относительно плотные множества. Дана характери-
стика почти периодических функций: в классе почти автоморфных функций 
– почти автоморфная функция почти периодична тогда и только тогда, если 
все ее сдвиги – почти автоморфные функции.  
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