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В роботі розглянуто інтерполяцію обводів кривими другого порядку та 

дугами кола.  

Інтерполюючою функцією є коло, що проходить через три точки (𝒙𝒊, 𝒚𝒊), 
(𝒙𝒊+𝟏, 𝒚𝒊+𝟏), (𝒙𝒊+𝟐, 𝒚𝒊+𝟐). Запишемо рівняння кола в загальному вигляді 

(𝒙 − 𝒙𝟎) + (𝒚 − 𝒚𝟎)
𝟐 − 𝑹𝟐 = 𝟎     (1) 

Тут (𝒙𝟎, 𝒚𝟎) - координати центру кола, а 𝑹– його радіус. 

Коло повинно проходити через задані точки. Виконуючи цю умову, 

отримаємо щодо шуканих величин (𝒙𝟎, 𝒚𝟎), 𝑹 нелінійні (квадратні) рівняння. Це 

не зовсім зручно. Перетворимо рівняння (1) 

    𝒙𝟐 − 𝟐𝒙𝒙𝟎 + 𝒙𝟎
𝟐 + 𝒚𝟐 − 𝟐𝒚𝒚𝟎 + 𝒚𝟎

𝟐 − 𝑹𝟐 = 𝟎 

𝒂(𝒙𝟐 + 𝒚𝟐) + 𝒃𝒙 + 𝒄𝒚 + 𝟏 = 𝟎, 
𝒙𝟎
𝟐 + 𝒚𝟎

𝟐 − 𝑹𝟐 ≠ 𝟎 

де 𝒂 =
𝟏

𝒙𝟎
𝟐+𝒚𝟎

𝟐−𝑹𝟐
; 𝒃 = −𝟐𝒂𝒙𝟎; 𝒄 = −𝟐𝒂𝒚𝟎 - нові невідомі, що підлягають 

визначенню. Підставивши координати цих точок у рівняння кола, отримаємо 

систему трьох лінійних рівнянь з трьома невідомими: 

{

𝒂(𝒙𝒊
𝟐 + 𝒚𝒊

𝟐) + 𝒃𝒙𝒊 + 𝒄𝒚𝒊 + 𝟏 = 𝟎              

𝒂(𝒙𝒊+𝟏
𝟐 + 𝒚𝒊+𝟏

𝟐 ) + 𝒃𝒙𝒊+𝟏 + 𝒄𝒚𝒊+𝟏 + 𝟏 = 𝟎

𝒂(𝒙𝒊+𝟐
𝟐 + 𝒚𝒊+𝟐

𝟐 ) + 𝒃𝒙𝒊+𝟐 + 𝒄𝒚𝒊+𝟐 + 𝟏 = 𝟎

 

Розв’язавши отриману систему, визначимо коефіцієнти 𝒂, 𝒃, 𝒄 

використовуючи які обчислимо координати центру кола  𝑶(𝒙𝟎, 𝒚𝟎) і величину 𝑹 

– радіуса кола   

𝒙𝟎 = −
𝒃

𝟐𝒂
; 𝒚𝟎 = −

𝒄

𝟐𝒂
; 

𝑹 = √
𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝟒𝒂

𝟒𝒂𝟐
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